22                   RECHERCHES  SUR LES  POLYÈDRES.
les faces des différents polyèdres seront divisées sera F -+- n. Supposons maintenant que Ton décompose chaque polyèdre en pyramides triangulaires, en faisant passer par un des sommets et les cotés des triangles non adjacents des faces triangulaires. Soient P-H/J le nombre des pyramides ainsi formées dans les différents polyèdres, a le nombre des nouvelles arêtes qui en résultent. Le nombre des nouveaux triangles qui forment les faces de ces pyramides sera p H- a. Pour s'en convaincre, il suffit d'observer que si, parmi ces différentes pyramides, on construit d'abord celles qui avoisinent la surface de chaque polyèdre, on n'aura jamais, pour former chaque pyramide, qu'une ou deux faces nouvelles à construire; et qu'il en résultera, dans le premier cas, une nouvelle pyramide seulement; dans le second cas, une nouvelle pyramide et une nouvelle arête. Il suit de là que, après la décomposition des polyèdres en pyramides triangulaires, le nombre total des pyramides
étant
P -H p
et celui des arêtes étant
A -+- n -H a,
celui des faces sera
F -h n H- a -H p.
Quant à celui des sommets, il sera toujours égal à S.
Supposons maintenant que l'on enlève successivement du polyèdre total les diverses pyramides triangulaires qui le composent, de manière à n'en laisser subsister à la fin qu'une seule, en commençant par celles qui ont des triangles situés sur la surface extérieure du polyèdre donné, et n'enlevant dans la suite que celles dont une ou plusieurs faces auront été découvertes par des suppressions antérieures. Chaque pyramide que l'on enlèvera aura une, deux ou trois faces découvertes.
Soient :
// le nombre des pyramides qui ont une face découverte au moment
où on les enlève;
p" le nombre des pyramides qui ont alors deux faces découvertes; p" le nombre des pyramides qui ont alors trois faces découvertes.s de la décomposition des polygones, et A -h n sera le nombre des côtés de ces triangles. Le nombre de leurs sommets sera le même que celui des sommets des polygones, ou S.
